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做题不能追求数量�而要讲究质量�要学会以点带面�多角度理解�只有这样才能跳出题海的怪圈 选择好题�选择
成功 为此�我们特推荐以下习题�希望同学们能够融会贯通�学以致用�从多种角度分析思考、积极探索解题规律�摸
索出获得最优解法的途径

平页 解 抓几 何 与立拯几 何 第 一软复 习皿斌 题

介酚

湖南

一、选择题
“ 占 ��是 “方程 占 一。表示双曲线 ”的
必要不充分条件 充分不必要条件

充要条件 既不充分也不必要条件

有下列四个命题 如果两个平面有三个公共点�那
么这两个平面重合 两条直线可以确定一个平面 设 、
刀是两个不重合的平面�若点 任。� 任夕�。 月一 �则
空间中�相交于同一点的三条直线在同一平面内 其中真

命题的个数为

张 千

万

如图 �正方体 �� �
的棱长为 � 、 分别为 、 和 上的

点�且 一 一鲁�则。与平面
�的位置关系是
相交

垂直

如果直线

平行

不能确定

一 二 与圆 了 少 二十 一 一。交

图 为一个几何体的三视

图�则 该 几 何 体 的 表 面 积 为

不考虑接触点

万 二

丫 二

兀

胃百 二

点� 为右焦 图

点�以尸 为直径的圆与圆 十犷一矿 的位置关系是

内切 外切

外切或内切 无公共点或相交

已知平面。 平面月�直线 二。�点 尸 �平面 。、召间
的距离为 �则在 口内到点 尸的距离为 �且到直线 的距离

为 的点的轨迹为

一 个圆 两条直线 四个点 两个点

二、填空题
某长方体的体积为 �它的全面积为 �并且长、宽、

高成等比数列�那么该长方体所有棱长之和是
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么

刀尸

︸’卜
旧吮甘︸一图于四个不同点 、 、 、 �若六边形

� 为正六边形�则该椭圆的
离心率为

三、解答题
如图 �在三棱锥 产 中�

�艺 �侧面
侧视图

为等边三角形�侧棱 尸 一即百

求证 尸 上

求证 平面 尸 土平面

设点 � 铸 、
� �直线 口尺 为坐标原

‘、 ��‘��、 � 一 ‘点 与抛物线 少一舟 交于点�‘’月 了 一 刁 �、、飞

川
正视 图

团
俯视图

学数中理化生·

异于

若对任意 笋 �点 在抛物线

笋 上�问 当 为何值

时�点 尸在某一圆上 求出该圆的方程

对 中的圆 �设 、 是圆

上的两点�且满足 《姚 · 一 �
问 是否存在一个定圆 �使直线 恒

与圆 相切

图 图

等于 �写出椭圆 的方程和焦点坐标

设 是 中所得椭圆上的动点�求线段 的中点

的轨迹方程

设点 尸是椭圆 上的任意一点�过原点的直线 与椭

圆相交于 、 两点�若直线 尸 、尸 的斜率都存在�并记为
、 、 �试探究 、 、�的值是否与点尸及直线 有关�并证
明你的结论

睿黔参考答案与俊宋
矿

考言版

如 图

�在等腰直角
三 角 形

中�艺
�

涯 � 上 �

入 入
户彝丢一庄拼魏

一

图

为垂足 沿 将△ 对折�连接 、�使得 万

对折后�在线段 上是否存在点 �使得 土

若存在�求出 的长�若不存在�请说明理由
对折后�求二面角 的平面角的正切值

提示 当方程 扩 犷一 表示双曲线时�
当 时�若 一。�则方程 扩 少一。表示两条相交直
线

提示 对于 �如果这三个点共线�则这两个平面
相交或重合 对于 �如果这两条直线是异面直线�则这两条
直线不能确定一个平面 是真命题 对于 �可举反例�正
方体中共顶点的三条棱不在同一平面内

提示抛物线犷一 的焦点为 合�。连接
尸 �则 尸 一 尸 尸 当 尸、 、 三点在同一直线

上�且点 尸在线段 上时�尸 一尸引 取得最小值 将题

中提供的答案进行检验�只有选项 中的点 尸 � 满足题

意

提示 可得 � �则 �故 、

。二陈

粤�得 笋 �则一一

且一写一

如图 �在直角梯形 中�匕
‘ � 一 。 ‘ 一

一 “� 刀 � 一� 一言� 一言�某
椭圆以 、 为焦点且经过点

建立适当的直角坐标系�求椭圆的方程
匕‘
么

、、四点共面由 一冬 �乙

图

若点 满足茄一令庙�问是否存在直线�与椭圆‘

交于 、 两点�且 一 引 若存在�求出直线 与

的夹角 口的正切值的取值范围 若不存在�请说明理由
图 是一个几何体的直观图�图 是该几何体的三

视图

若 为尸 的中点�求证 土平面 尸

证明 平面 尸

求平面 尸 与平面尸 所成的二面角 锐角 的余

弦值

四边形 是梯形 �故 与 必相交�设交点为 从 由

点 在 上�得点 在平面 上 同理�点 在平面

上 点 是平面 与平面 的交点 是平面

与平面 的交线 �则点 一定在交线 上

提示 以拱桥顶为原点 �
建立如图 所示 的平 面直角坐标

系 设抛物线方程为 尹 一 �把点
�一 代人�得 一 �则抛物线方程

为尹 一 当 一 时�二一倾 �
则当水下降 后�水面宽为却百

提示 该几何体 由一个正 图

设 、分另。是椭圆爹箭一的左、右焦点·
“�设椭圆上的点二�噜到、两点的距离之和

三棱柱和一个球组成 �正三棱柱 的底面是边长为 的正三角

形�高为 �球的直径为 正三棱柱的表面积为 十军丁�球的
表面积为 元

没有豪言壮语�只有奋斗今生 或叽渤
—
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提示 由艺 一 �得 尸 尸 一

必石万 一 又 尸 一 尸 一 �则 尸 � ·尸

一 一合只尸二尸�一‘·
提示由正方体的棱长为。�且 一 一辱�

得动一合礴�丽一合北·耐一耐 戒 劝

音虱一斌 合劝一专斌一庙�一斌 音‘劝
劝�一音劝一普斌一音茄一普斌

� 提示 由 、 两点在直线 一 上�且关于直

线二�一。对称�得‘一‘�且圆心一奋一誉在直线了�
之。上�则 一 把 、 的值代人不等式组中�作出平面区

域�该平面区域是一个直角三角形�求得其面积为奋·
提示 过 作 上平面 于 � 土 于

�连接 �则 土 �故乙 一 “ 在△ 中�

坐标为士零圆心到双曲线的中心的距离为人八弃赎刃沙
一

郭玲爆 ·
勺万在△ 中�一·‘·。。一票·四

棱锥。 的体积一音又合 。 · ·。
丫百百叫

提示 设双曲线的左焦点为 �尸 的中点为 连

接 之闷 当点 尸在双曲线的右支上时�尸 一 尸引 一 �则

一冬尸州一冬 。 一尸 一。十粤 尸 �此时以尸’一 ’ ’ 一 ’ 、一 ” 一 ” 一 ’一 ” 一刁 一

为直径的圆与圆厂 少一扩外切 当点 尸在双曲线的左支上

时�尸引一尸 一。�则 一冬尸 一粤 尸 一。一 ’月 ’一气’ ‘一 “’ 、’一 ’ 一

数学理化中先·

考高版

尸 一 此时以尸 为直径的圆与圆厂 犷一 内切

提示 如图 �设点 尸在平面
月上的射影是 �则 尸是平面。、刀的公垂
线段�尸一 在 召内到点 尸的距离等于

的点到 点的距离等于 �这些点的集
合是以 为圆心、以 为半径的圆 在 召

内到直线 的距离等于 的点的集合是两
图

条平行直线 、 点。到直线 、的距离都等于了了二了
了万 �则直线 、与圆 均相交�共有四个交点

提示 设长、宽、高依次为三 、。、。 由题意知
甘

·音提示设 “一�作。土平面 �垂足为�
作 土 �连接 �则 上 �故 艺 为二 面角

一的平面角 一万 � 一 ·。。乙 一 易知

四棱锥 为正四棱锥 一 一 一万 二互丈

与北 庙 �丽 一冬劝一砖�则丽 硫 一喜 庙’‘一 ’‘一 ” 一 一 ‘一 一 ’’‘一‘’ 一 ’一 ’‘一

劝 ·合劝一侧一李故 、 所成角的余弦值为
乒至心 万商

劝 日万府 一矛

涯 一 提示 连接 �则△ � 为直角二角形�
且」、 一 。� � 一。 万 由 、

一一得·汤一�则合揣 一涯一‘·
设 的中点为 �连接 尸 、

由 尸一 尸� 一 �得 尸 土 � 上 又 尸

一 �则 土平面 尸 �故 尸 土

由匕 �� 得 一 一〔’ 涯 �
一晒 又△尸 为正三角形�且 尸 土 �则尸 一涯

由尸 一呱 � 一涯 �尸 一撅 �得 尸 一 尸 艺�则
艺 一

由 尸 土 � 土 �得匕 尸是二面角 尸一 一 的平

面角�则平面 尸 土平面

、一� 、 一 � � �� 二 、�·‘联立�一言工和少一命了�得点 的坐标为

、 。 � �、 。 ‘ 、 � �
于 �子 由点 在抛物线 夕一 了 笋 上�得令、 ’ �’ ‘叭 气 一 ” 一 ’一 “‘’“ 一 ” ’

号 ‘二一 “’一“一。·
当 一 时�点 尸 � 在圆 厂 一 一 上

当直线 与二轴平行时�易得点 到直线 的距

离为冬� ‘
当直线 不与 轴 平行 时�设 直线 二一 又�
、��、 � 由 一一 一 �得、倪 不不·

了式 贝 一 了 一 一 刃 ·了 一 一 贝

侧厦歹下 、呀刃一 �一粤丫一 一护‘ 一 ‘ “ ’
联立 了 一 一 和 二一 几�得 对 了 奴

住 。 � 。 口 � 己

丁 乙 一乙 田 以 二下 十 十 二尸 ’ 乙�
甘 、甘 甘 一 丫一。 】

厂
— 二争

一 �得 生
丫

川

‘ 小
一 该 长 方 体 所 有 棱 长 之 和 为

原点 到直线
一川

� �气一 一 乙十 乙 一 叭 一 一 十 乙
甘 “

的距离 一聋兰 一十
丫 乙

一 一 。 、�� 、 一 。、�� 、 、
二万 拢 不 田 七 理 叙 刀 � 八 妇 焦 息 刀 比 � 八 得 圆 心

直线 恒与圆、、十��一李相切仕

对折后� 土 � 土 �
的横坐标为 由圆。在双曲线普一磊一 上 �可得 圆心的纵 在 △ 中�。 匕

一

· ·

/备 厂 大多数人想要改造这个世界 �但却罕有人想改造 自己
—
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火 又 一 粤�则匕 。一 。。�匕 一匕 一。。乙

过 作 的垂线�与 交于点 连接 且

由 土 � 上 � 一 �得 土 平 面

�则 土 �故在线段 上存在点 �使得 土

在 △ 中�艺 一 � 一 �则
幻丁

艺 ‘
对折后�作 土 于 �连接

由 土 � 土 � 自 �得 土 平 面

�则平面 土平面 又 上 �且平面
平面 一 �故 上平面

由 土平面 � 土 �得 上 �则匕 为

二面角 一 一 的平面角

在 △ 中�乙 一 � 一 �则

、 二二一粤在△、 中�二 一。�、一�

一牛�解得左

由、
综上所述�直线 与

’�得一喜 走冬且走并。
乙 乙

的夹角 的正切值的取值范围为

一合�韵
由几何体的三视图�可知底面 是边长为

的正方形�尸 土平面 �尸 �尸 一 一 由 尸

一 � 为 尸 的中点 �得 尸 土

由 土 八� 土 尸 �尸 自 一 �得 土 平 面

尸�则 土

由 尸 土 � 土 � 门 尸一 �得 土 平 面

尸

取 尸 的中点 � 与 的交点为 �连接

易得 、合尸�贝。 二。�故四边形。 为平
行四边形�从而

由 � 江平面 �得 平面

分别以就 、丽 、兹 为二、、二轴的正方向�建立空间直
角坐标系 易得点 �� 、 �� 、 �� 、 ��
、 �� 由 为 的中点 �得点 ��
由 土平面尸 �得戒 一 一 �。�一 为平面尸 的

一个法向量

二 十 一

�得 �
设点 二��夕�

了 了


