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课标表述 

函数的零点，根据其数值上能否精确求解而分成两类：一类是数值上能精确求解的，称之为

“显性零点”；另一类是能判断存在，但数值上求解很困难或者无法求解的，称之为“隐性零点”，

简称为“隐零点”. 隐零点问题常涉及灵活的代数变形技巧、抽象缜密的逻辑判断和巧妙的不等

式应用。隐零点问题的常用解题策略：通过等价转换，巧妙地避免隐零点的求解. 

课前热身 

1. 已知函数𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑒𝑒𝑥𝑥 − 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑥𝑥+𝑘𝑘
𝑥𝑥

− 1在区间(0，＋∞)上有唯一零点𝑥𝑥0，则下列结论正确的是(  ) 

A.𝑥𝑥0𝑒𝑒𝑥𝑥0＝1     B. 1
2

< 𝑥𝑥0 < 1             C. 𝑘𝑘 = 1              D.𝑘𝑘 > 1 

 

  

 
 
 

2. 已知函数
21 1( ) ln ( 1)

2
f x x x

x
= + − + ，则 ( )f x 过原点的切线方程为_____________.

 

 

 

 

 

知识梳理 

1.导数与函数变化的关系 

2.导数的变化趋势 

 



典例研究 

例 1. 已知函数 xxxxxf ln)( 2 −−= . 

求证： )(xf 存在唯一的极大值点 0x ，且
4
1)(1

02 << xf
e

. 

 
 
 
 
 
 
 

例 2. 已知函数 ).ln()( mxexf x +−=  
（1）设 0=x 是 )(xf 的极值点，求m 的值，并讨论 )(xf 的单调性； 
（2）当 2≤m 时，求证： .0)( >xf  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
例 3. 已知函数𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑒𝑒𝑥𝑥 − 𝑎𝑎𝑙𝑙𝑙𝑙𝑥𝑥,(其中𝑎𝑎为参数) 

（1）若𝑎𝑎 = 1，且直线𝑦𝑦 = 𝑘𝑘𝑥𝑥 + 1与𝑦𝑦 = 𝑓𝑓(𝑥𝑥)的图象相切，求实数𝑘𝑘的值； 
（2）若对任意𝑥𝑥 ∈ (0, +∞),不等式𝑓𝑓(𝑥𝑥) > 𝑎𝑎𝑙𝑙𝑙𝑙𝑎𝑎成立，求正实数𝑎𝑎的取值范围. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 



课堂小结 

 

跟踪反馈 

班级：____________姓名：____________学号：________时长：60分钟 

1. 已知函数 .)(),1(ln)( xexgxaxxf =−−= 若 ,0>a 过原点分别作曲线 )(),( xgyxfy == 的

切线 21, ll 且两切线的斜率互为倒数，求证： .11 2

e
ea

e
e −

<<
−

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. 已知定义在 ),1( +∞ 上的函数 .ln)(,2ln)( xxxxgxxxf +=−−=  

(1)求证： )(xf 存在唯一的零点，且零点属于 (3, 4) ； 
(2)若 ,Zk∈ 且 )1()( −> xkxg 对任意的 1>x 恒成立，求 k 的最大值. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



3. 已知函数 ( ) xf x e ax= − ． 
（1）当 0a > 时，设函数 ( )f x 的最小值为 g (a)，证明： g (a)≤ 1； 

（2）若函数 21( ) ( )
2

h x f x x= − 有两个极值点 1x ， 2 1 2( )x x x< ，证明： 1 2( ) ( ) 2h x h x+ > ． 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. 设函数 3 21 1( ) ( 2) .
3 2

xf x e x kx kx= − − +  

（1）若 1k = ，求 ( )f x 的单调区间； 
（2）若 ( )f x 存在三个极值点 1 2 3, ,x x x ，且 1 2 3x x x< < ，求 k 的取值范围. 
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