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2019-2020 学年江苏省仪征中学 10 月月考数学试卷 

考试范围：集合、函数；考试时间：120分钟 

注意：第一题为选择题，所有答案必须用 2B铅笔涂在答题卡中相应的位置。 

第二、三卷为非选择题，所有答案必须填在答题卷的相应位置。答案写在试卷上均无效，不予记分。 

 

一、选择题（本大题共 12 小题，共 60 分） 

1. 函数 f(x)=√𝑥 + 1 −
1

2−𝑥
的定义域为（  ） 

A. [−1,2) ∪ (2, +∞) B. (−1, +∞) C. [−1,2) D. [−1, ∞) 

 

2. 设集合 A={x|x2−4x+3＜0}，B={x|2x−3＞0}，则 A∩B=（  ） 

A. (−3, −
3

2
) B. (−3,

3

2
) C. (1,

3

2
) D. (

3

2
, 3) 

3. 设全集 U 是实数集 R,𝑀 = {𝑥|𝑥2 > 4},𝑁 = {𝑥|𝑥 ≥ 3或𝑥 < 1}都是 U 的子集, 

则图中阴影部分所表示的集合是(    ) 

A. {𝑥| − 2 ≤ 𝑥 < 1} B. {𝑥| − 2 ≤ 𝑥 ≤ 2} C. {𝑥|1 < 𝑥 ≤ 2} D. {𝑥|𝑥 < 2} 

 

4. 函数 y=x2−2x+3（x∈(0，3]）的值域为（  ） 

A. [2, +∝) B. [2,6] C. [3,6] D. (3,6] 

 

5. 下列各组函数中，是相等函数的是（  ） 

A. 𝑦 = √𝑥55 与𝑦 = √𝑥2            B. 𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 2𝑥 − 1与𝑔(𝑡) = 𝑡2 − 2𝑡 − 1(𝑡 ∈ 𝑧) 

C. 𝑓(𝑥) =
𝑥2−4

𝑥−2
与𝑔(𝑥) = 𝑥 + 2     D. 𝑦 = 𝑥0与𝑔(𝑥) =

1

𝑥0 

 

6. 设集合 A={1，2，4}，B={x|x2-4x+m=0}．若 A∩B={1}，则 B=（  ） 

A. {1, −3} B. {1,0} C. {1,3} D. {1,5} 

 

7. 已知偶函数 f(x)在区间 [0，+∞）单调递增， 

则满足 f（2x−1）＜f（
1

3
）的 x 取值范围是（  ） 

A. (
1

3
,

2

3
) B. [

1

3
,

2

3
) C. (

1

2
,

2

3
) D. [

1

2
,

2

3
) 

 

8. 已知函数 y= f(x)定义域是[−2，3]，则 y=f(2x−1)的定义域是（      ） 

A. [0,
5

2
] B. [−1,4] C. [−

1

2
, 2] D. [−5,5] 

 

9. 函数 f(x)在(－∞，＋∞)上单调递减，且为奇函数．若 f(1)＝－1， 

则满足－1≤ f(x－2) ≤1的 x 的取值范围是（      ） 

A. [−2,2] B. [−1,1] C. [0,4] D. [1,3] 

 

 

10. 当 x∈R 时，不等式 kx2−kx+1＞0 恒成立，则 k 的取值范围是（      ） 

A. (0, +∞) B. [0, +∞) C. [0,4) D. (0,4) 
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11. 已知奇函数 f(x)在 x≥0时的图象如图所示， 

则不等式 x f(x)＜0 的解集为（      ） 

A. (1,2) B. (−2, −1) C. (−2, −1) ∪ (1,2) D. (−1,1) 

 

12. 已知函数𝑓(𝑥) = 𝑥|𝑥 − 𝑎| − 𝑎,𝑎 ∈ 𝑅,若对任意的𝑥 ∈ [3,5],𝑓(𝑥) ≥ 0恒成

立,则实数 a 的取值范围是(    ) 

A. (−∞,
9

4
] ∪ [3, +∞) B. [3,5] 

C. [
9

4
,

25

4
] D. (−∞,

9

4
] ∪ [

25

4
, +∞) 

 

 

二、填空题（本大题共 4 小题，共 20 分） 

13. 设集合 A={x∈Q|x＞−1}，则√2 ______ A．（用适当的符号填空） 

 

14. 已知函数 f(x)=ax3+bx+1，若 f（a）=8，则 f(−a)= ______ ． 

 

15. 函数 f(x)={
𝑎𝑥2 + 𝑥 − 1, (𝑥 > 2),
−𝑥 + 1, (𝑥 ⩽ 2)

是 R 上的单调递减函数，则实数 a 的取值范围是______ . 

 

16. 已知函数 )(xf 的定义域为 ),0()0,(  ，当 1x 时 0)( xf ， 

任意的实数 yx, 满足 )()()( yfxfyxf  ，不等式 ( 1) (8 8)f x f x   的解集为______ . 

 

 

三、解答题（本大题共 6 小题，共 70 分） 

17．（本小题满分 10分） 

已知集合 A＝{x|3≤x≤7}，
2{ | 12 20 0}B x x x    ，C＝{x|x＜a}． 

(1) 求 A∪B ，(∁RA)∩B；      (2) 若 A∩C＝A，求 a 的取值范围． 
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18．（本小题满分 12 分） 

已知集合
2{ | 3 5 0}B x x ax a     ，  

（1）若 { | 2 0}A x x   ， A B A  ，求实数a 的值； 

（2）若
2{ | 3 2 0}A x x x    ， A B A  ，求实数a 的取值范围． 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

19. （本小题满分 12分） 

甲厂根据以往的生产销售经验得到下面有关生产销售的统计规律：每生产产品 x（百台），其总成本为 G

（x）（万元），其中固定成本为 3 万元，并且每生产 1 百台的生产成本为 1 万元（总成本=固定成本+生

产成本），销售收入 R（x）={
−0.4𝑥2 + 4.2𝑥 + 0.2(0 ≤ 𝑥 ≤ 5)
11.2(𝑥 > 5)

，假定该产品产销平衡（即生产的产品都能

卖掉），根据上述统计规律，请完成下列问题： 

（1）写出利润函数 y=f（x）的解析式（利润=销售收入−总成本）； 

（2）甲厂生产多少台新产品时，可使盈利最多？ 
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20．（本小题满分 12 分） 

已知二次函数 ( )f x 的最小值为 1，且 (0) (2) 3f f  ． 

（1）求 ( )f x 的解析式； 

（2）若 ( )f x 在区间[2 , 1]a a  上不单调．．．，求实数 a的取值范围； 

（3）在区间[ 1,1] 上， mxxfy  )( 的最大值记为 )(mh ，求 )(mh 的解析式. 

 

 

 

 

 

21. （本小题满分12分） 

已知定义在 R 上的奇函数
2

( ) ( , )
1

x a
g x a b R

x bx


 

 
． 

（1）求 ,a b的值； 

（2）用定义证明函数 ( )g x 在 (0,1)上单调递增，在 (1, ) 上单调递减； 

（3）试画出 ( )g x 的草图，并写出函数的值域． 

 

 

 

22．（本小题满分 12 分） 

已知函数𝑓(𝑥) = |2 −
𝑝

𝑥
|(𝑝为大于 0 的常数)． 

(1)求函数𝑓(𝑥)在[1,4]上的最大值(用常数 p 表示)； 

(2)若𝑝 = 1,是否存在实数 m 使得函数𝑓(𝑥)的定义域为[𝑎, 𝑏],值域为[𝑚𝑎, 𝑚𝑏], 

如果存在求出实数 m 的取值范围,如果不存在说明理由． 

 
 
 
 

 

 

 

 

 



第 5 页，共 6 页 

2019-2020 学年江苏省仪征中学 10 月月考数学试卷答案与解析 

1. A    2. D    3.A    4. B    5. D  6. C    7. A   8. C     9..D   10. A     11. C   12. D 

13. ∉          14. -6           15.（-∞，−
1

2
]          16. )

7

9
,1()1,

9

7
(   

 

11. C   

解：（1）x＞0 时，f（x）＜0，∴1＜x＜2， 

（2）x＜0 时，f（x）＞0，∴-2＜x＜-1， 

∴不等式 xf（x）＜0 的解集为（-2，-1）∪（1，2）．故选 C． 

12. D   

解：𝑓(𝑥) = 𝑥|𝑥 − 𝑎| − 𝑎； 

∴ ①若𝑎 < 3,则𝑥 = 3时,𝑓(𝑥)在[3,5]上取得最小值𝑓(3) = 3(3 − 𝑎) − 𝑎 = 9 − 4𝑎； 

∴ 9 − 4𝑎 ≥ 0,𝑎 ≤
9

4
；∴ 𝑎 ≤

9

4
； 

②若3 ≤ 𝑎 ≤ 5,则𝑥 = 𝑎时,𝑓(𝑥)取得最小值𝑓(𝑎) = −𝑎,−𝑎 < 0,不满足𝑓(𝑥) ≥ 0,即这种情况不存在； 

③若𝑎 > 5,则𝑥 = 5时,𝑓(𝑥)取得最小值𝑓(5) = 5(𝑎 − 5) − 𝑎 = 4𝑎 − 25, 

∴ 4𝑎 − 25 ≥ 0,𝑎 ≥
25

4
,∴ 𝑎 ≥

25

4
； 

综上,a 的取值范围为：(−∞,
9

4
] ∪ [

25

4
, +∞),故选 D． 

 

17．解：(1)(∁RA)∩B＝{x|2＜x＜3 或 7＜x＜10}（2）a＞7. 

 

18．解: (1) a=1    

(2)A={x|x2-3x+2=0}={1,2},由 x2-ax+3a-5=0， 

知Δ=a2-4(3a-5)=a2-12a+20=(a-2)(a-10). 

(1)当 2＜a＜10 时，Δ＜0,B= A; 

(2)当 a≤2 或 a≥10 时，Δ≥0，则 B≠ . 

若 x=1，则 1-a+3a-5=0,得 a=2, 

此时 B={x|x2-2x+1=0}={1}A; 

若 x=2，则 4-2a+3a-5=0，得 a=1, 

此时 B={2,-1} A.  

综上所述，当 2≤a＜10 时，均有 A∩B=B. (说明：也可以分四种情况讨论求解。) 

 

19.解：（1）由题意得 G（x）=3+x， 

由 R（x）={
−0.4𝑥2 + 4.2𝑥 + 0.2(0 ≤ 𝑥 ≤ 5)
11.2(𝑥 > 5)

， 

∴f（x）=R（x）-G（x）={
−0.4𝑥2 + 3.2𝑥 − 2.8,0 ≤ 𝑥 ≤ 5
8.2 − 𝑥, 𝑥 > 5

， 

（2）当 x＞5 时，∵函数 y=f（x）递减， 

∴f（x）＜8.2-5=3.2（万元）， 

当 0≤x≤5时，f（x）=-0.4（x-4）2+3.6， 

当 x=4 时，f（x）有最大值为 3.6（万元）． 

答：当工厂生产 4 百台时，可使赢利最大为 3.6（万元）． 
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20．解析：（1）设 2( ) ( 1) 1f x a x   ，由 (0) 3f  ，得 2a  ，故 2( ) 2 4 3f x x x   ； 

       （2）要使函数不单调，则 2 1 1a a   ，则
1

0
2

a  ； 

       （3） 3)4(2)( 2  xmxxf ,









4,9

4,1
)(

mm

mm
mh ,  5)4()( min  hmh  

21. （1）求 0, 0a b  的值；（2）略（3）
1 1

,
2 2

 
 
 

 

 

22．【答案】解：(1)函数𝑓(𝑥) = {

𝑝

𝑥
− 2, 𝑥 ≤

𝑝

2

2 −
𝑝

𝑥
, 𝑥 >

𝑝

2

,  

①当
𝑝

2
> 4时,即𝑝 > 8,𝑓(𝑥)的最大值为：𝑓(1) = 𝑝 − 2； 

②当1 ≤
𝑝

2
≤ 4时,即2 ≤ 𝑝 ≤ 8,𝑓(1) = 𝑝 − 2,𝑓(4) = 2 −

𝑝

4
,  

 (𝑖)若𝑝 ≥
16

5
,𝑓(1) > 𝑓(4),𝑓(𝑥)即的最大值为𝑓(1) = 𝑝 − 2； 

  (𝑖𝑖)若𝑝 <
16

5
,𝑓(1) < 𝑓(4),𝑓(𝑥)即的最大值为𝑓(4) = 2 −

𝑝

4
； 

③当
𝑝

2
< 1时,即𝑝 < 2,𝑓(𝑥)的最大值为𝑓(4) = 2 −

𝑝

4
； 

综上所述：当𝑝 ≥
16

5
,𝑓(𝑥)即的最大值为𝑝 − 2, 当𝑝 <

16

5
,𝑓(𝑥)即的最大值为2 −

𝑝

4
,  

(2)若𝑝 = 1函数𝑓(𝑥) = |2 −
1

𝑥
|, 由𝑎 < 𝑏,𝑚𝑎 < 𝑚𝑏知𝑚(𝑎 − 𝑏) < 0,𝑚 > 0 又∵ 𝑚𝑎 ≥ 0, ∴ 𝑎 > 0  

①当0 < 𝑎 < 𝑏 ≤
1

2
时,  

由题意得{

1

𝑎
− 2 = 𝑚𝑏

1

𝑏
− 2 = 𝑚𝑎

得
1

𝑎
−

1

𝑏
= 𝑚(𝑏 − 𝑎),

1

𝑎
= 𝑚𝑏, ∴

1

𝑎
− 2 =

1

𝑎
,a 无解． 

②当𝑎 ≤
1

2
≤ 𝑏时, 𝑚𝑎 = 0与𝑚 > 0,𝑎 > 0矛盾． 

③当
1

2
≤ 𝑎 < 𝑏时,由题意得{

2 −
1

𝑎
= 𝑚𝑎

2 −
1

𝑏
= 𝑚𝑏

,  

即2 −
1

𝑥
= 𝑚𝑥(𝑥 ≥

1

2
)有两个不同的实数解, 由2 −

1

𝑥
= 𝑚𝑥 得：𝑚𝑥2 − 2𝑥 + 1 = 0． 

要使得方程有两个不等的实根,令𝑔(𝑥) = 𝑚𝑥2 − 2𝑥 + 1,  

∴函数𝑔(𝑥)应满足{

△> 0

𝑔(
1

2
) > 0

1

𝑚
>

1

2

, ∴ 𝑚 ∈ (0,1)． 

【解析】本题(1)先对函数的解析式进行分类讨论,去掉绝对值符号,再分类讨论研究函数的最大值,得到本题

结论；(2)通过分类研究,由函数的定义域,得到函数的值域 ,结合已知条件,求出实数 m 的取值范围,得到本题

结论．本题考查了函数的定义域和值域,还考查了分类讨论的数学思想． 


