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江苏省仪征中学高一数学提优教程  （二试）

第1讲  全等形与相似形

A类例题

情景再现

1．(ABC中，AB=AC，E为AB上一点，F为AC的延长线上一点，EF交BC于D，DE=DF，求证：BF=CF．

2．如图，已知(ABC中，(ACB=900，AD(AB，AD=AB，BE(DC，AF(AC，求证:CF平分(ACB．

B类例题

情景再现

3.如图,从等腰直角(ABC的直角顶点C向中线BD引垂线,交BD于点F,交AB于点E,连DE.求证:(CDF=(ADE.


4. 如图,若AB((CD，E、F分别为BC、AD的中点,且AB=a,CD=b,求EF.

5. AB是⊙O的直径，PB是⊙O的切线，且PB=AB，过点B作PO的垂线，分别交PO、PA于点C、D．

（1）求证PC∶PB=BC∶AO;
（2）若AD= a，求PD的长．

   第2讲  圆中比例线段、根轴

A类例题

情景再现

1．AD是Rt△ABC斜边BC上的高,∠B的平分线交AD于M,交AC于N.求证：AB2－AN2＝BM·BN.


2．如图，⊙O内的两条弦AB、CD的延长线相交于圆外一点E，由E引AD的平行线与直线BC交于F，作切线FG，G为切点.求证：EF=FG.

3．已知如图，两圆相交于M、N，点C为公共弦MN上任意一点，过C任意作直线与两圆的交点顺次为A、B、D、E.求证： eq \f(AB, BC)= eq \f(ED, DC).

B类例题

情景再现

4．如图，P为两圆公共弦AB上一点，过点P分别作两[image: image13.emf]�
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圆的弦CD、EF，求证：C、D、E、F四点共圆.


5．正⊿ABC内接于⊙O，M、N分别是AB、AC的中点，延长MN交⊙O于点D，连结BD交AC于P，求 eq \f(PC,PA)．


6．如图，已知四边形ABCD内接于直径为3的⊙O，对角线AC是直径，AC、BD交于点P，AB=BD，且PC=0.6.求此四边形的周长．(1999年全国初中数学联赛)

     第3讲  三角形的五心
A类例题

情景再现

1．设G为△ABC的重心，M、N分别为AB、CA的中点，求证：四边形GMAN和△GBC的面积相等．
2．三角形的任一顶点到垂心的距离，等于外心到对边的距离的二倍．
B类例题

情景再现

3．在△ABC的边AB，BC，CA上分别取点P，Q，S.

证明以△APS，△BQP，△CSQ的外心为顶点的三角形与△ABC相似.

      (B·波拉索洛夫《中学数学奥林匹克》)

4．如果三角形三边的平方成等差数列，那么该三角形和由它的三条中线围成的新三角形相似.其逆亦真.

第4讲  平几中的几个重要定理（一）

A类例题

情景再现

1.如图，P是正△ABC外接圆的劣弧eq \o(\s\up 6(︵),\s\do 2(BC))上任一点

(不与B、C重合)， 求证：PA=PB＋PC．[image: image2.png]2R (ZXXK.COM) R BT





2.设AD是△ABC的边BC上的中线，直线CF交AD于E．

求证： eq \f(AE, ED)= eq \f(2AF, FB)．  
3．
[image: image3.wmf]线交于一点

证明：三角形的角平分

．

B类例题
情景再现

4．在四边形ABCD中，对角线AC平分(BAD，在CD上取一点E，BE与AC相交于F，延长DF交BC于G．求证：(GAC=(EAC．（1999年全国高中数学联赛）

5．ABCD是一个平行四边形，E是AB上的一点，F为CD上的一点．AF交ED于G，EC交FB于H．连接线段GH并延长交AD于L，交BC于M．求证：DL=BM.

6．在直线l的一侧画一个半圆T，C，D是T上的两点，T上过C和D的切线分别交l于B和A，半圆的圆心在线段BA上，E是线段AC和BD的交点，F是l上的点，EF垂直l．求证：EF平分∠CFD．

第5讲  平几中的几个重要定理（二）

A类例题

情景再现

1. (蝴蝶定理)AB是⊙O的弦，M是其中点，弦CD、EF经过点M，CF、DE交AB于P、Q，求证：MP=QM．

2. 从一点P向ΔABC的三边（或它们的延长线）作PX⊥AB，PY⊥BC，PZ⊥CA，垂足X、Y、Z在同一直线上，求证：点P在ΔABC的外接圆上．（Simson定理的逆定理）

3．求证：三角形的三条高的垂足、三条边的中点以及三个顶点与垂心连线的中点，共计九点共圆．(这就是Nine point round，九点圆的圆心在三角形的Euler线上，九点圆的直径等于三角形外接圆的半径．)

B类例题
情景再现

4．凸六边形ABCDEF，AB=BC=CD，DE=EF=FA，∠BCD=∠EFA=60(，Ｇ、Ｈ在形内， 且∠AGB=∠DHE=120(．
求证：AG+GB+GH+DH+HE≥CF．
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第6讲  共点、共线与共圆问题
A类例题

情景再现

1．⊙I内切于⊿ABC，D为BC上的切点，M、N分别为AD、BC的中点，求证：M、I、N三点共线．

2. 证明三角形的三条高所在直线交于一点；三条中线交于一点；三条角平分线交于一点．

3. 设PQ、QR是⊙O的内接正九边形的相邻两边．A为PQ中点，B为垂直于QR的半径的中点．求∠BAO．

B类例题
情景再现

4. 菱形ABCD中，∠A=120°， eq \o\ac(○,·)O为△ABC外接圆，M为其上一点，连接MC交AB于E，AM交CB延长线于F．求证：D，E，F三点共线．


5．以△ABC的两边AB、AC为边向外作正方形ABDE、ACFG，△ABC的高为AH，求证：AH、BF、CD三线交于一点．
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